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Определенный интеграл по отрезку 
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Криволинейный интеграл по длине кривой 

Определение: ∫ ∑ ∆=
=→

L
i
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i
i LPfdLPf

10
)(lim)(
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Механический смысл: ∫=
L

L dLM ρ  

Геометрический смысл: 
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L

dLPfS )( , 

∫=
L

L dLl . 

Вычисление: 
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Двойной интеграл 

Определение: ∑∫∫
=→
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Механический смысл: ∫∫=
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Геометрический смысл: 
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Вычисление в декартовых координатах: 

  

[a,b]=пр x D 
y=y1(x) – линия входа 
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r=r1(φ) – линия входа 

   

α 
x 
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z=z(x,y) – уравнение поверхности Q 

 

Двойной интеграл в полярных координатах 

x=r cosφ, 

y=r sinφ, 
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Поверхностный интеграл 

Определение. ∑∫∫
=→

∆=
n

i
ii

Q

qPfdqPf
10

)(lim)(
λ

 

Механический смысл: ∫∫=
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Тройной интеграл 

Определение. ∑∫∫∫
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Механический смысл: ∫∫∫
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Геометрический смысл: ∫∫∫
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[a,b] – прoz Ω 
αплDz Ω=  (α || xoy на высоте z), 

dV= dz∙dS 
Решая задачи, связанные с приложениями интегралов в геометрии и в механике 
(нахождение массы, статических моментов и центров тяжести, моментов инерции фигур) 
удобно пользоваться следующими таблицами. 
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Геометрические приложения 

Длина кривой Площадь плоской фигуры Площадь поверхности Объем 
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Приложения интегралов в механике 

Обозначения: M – масса фигуры; ρ – плотность; Mx , My – статические моменты 
относительно осей координат; Jx , Jy , Jz , JO – моменты инерции относительно осей и 
начала координат; Mxy , Myz , Mxz – статические моменты относительно плоскостей 
координат; Jxy , Jyz , Jxz – моменты инерции относительно плоскостей координат; xc, yc, zc, - 
координаты центра тяжести (С) фигуры. 

Велич
ин 
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L D L; D 
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Величины Пространственные фигуры 
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Приступая к решению задачи, полезно сделать чертеж. Хороший чертеж 

делает решение более наглядным и во многих случаях подсказывает 

правильный, наиболее простой путь решения. Однако изображение 

пространственных фигур не всегда легко удается. В этих случаях особенно 

важно для расстановки пределов интегрирования (в двукратных интегралах) 

четко построить плоскую область, сделав наряду с пространственным 

вспомогательный «плоский» чертеж. 

Необходимые для решения неопределенные интегралы можно находить в 

справочниках. 
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ВАРИАНТ 1 

1. Вычислить площадь фигуры, ограниченной линиями ( 3) ln ,y x x= −  
0=y . 

2. Найти длину участка кривой  xearccosy = , [ ]2;5 lnlnx −−∈ . 

3. Найти длину участка кривой, если плотность )zyx(p ++= 222 , 

tcostxL =: , tsinty = ,  
2

2tz = , [ ]2;0∈t . 

4. Найти массу плоской пластинки, ограниченной линиями  24 xy −= , 

0=y , если плотность yxp += 2 . 

5. Найти площадь плоской области, ограниченной линиями ϕ+= cosr 1

(кардиоида), 
π
ϕ= 2r (спираль Архимеда), 0=ϕ , 

2
π=ϕ . 

6. Найти объем цилиндрического тела, ограниченного поверхностями 
xy = ,  2=+ yx ,  2=+ zx  , 0=z , 0=y . 

7. Найти объем тела, ограниченного поверхностями 2 216 ,z x y= − −
226 yxz += . 

8. Найти массу и среднюю плотность тела, ограниченного 

поверхностями 2216 yxz −−= , 226 yxz += , если плотность 

zp 2= . 
9. Найти площадь поверхности, образованной вращением кривой  

12 += xy , [ ]2;0∈x   вокруг оси ОХ. 

10. Найти площадь части поверхности 22 xz =− , вырезанной 
плоскостями xy = , xy 2= , 0=z . 

11. Найти yI  плоской области, ограниченной линиями xy = , 
24 xxy −= , если плотность 4=p . 

12. Найти xyM тела, ограниченного поверхностями 22 yxz += , 2=z , 

если плотность 5=p . 
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ВАРИАНТ 2 
1. Вычислить площадь фигуры, ограниченной линиями                 

12=xy , 0=y , 1=x , 2ex = . 

2. Найти длину участка кривой tcosx = , tsiny += 1 , tz −π=
2

, 



 ππ−∈

2
;

2
t . 

3. Найти массу участка кривой  24 −= xy , [ ]6;3∈x , если плотность 

22 += xyp . 

4. Найти массу плоской пластинки, ограниченной линиями 29 xy −= , 

0=y , если плотность 22 xyp += . 
5. Найти площадь плоской области, ограниченной линиями 

ϕ−= cosr 2 ,  ϕ= cosr , 0=ϕ , 
2
π=ϕ . 

6. Найти объем цилиндрического тела, ограниченного поверхностями 
xy = , 222 =+ yx , xz 2= , 0=z , 0=y . 

7. Найти объем тела, ограниченного поверхностями 
 221 y)x(z +−= , 1=z . 

8. Найти массу и среднюю плотность тела, ограниченного поверхностями 
xy = , 222 =+ yx , xz 2= , 0=z , 0=y , если плотность 12 += yp . 

9. Найти объем фигуры, образованной вращением криволинейной трапеции, 

ограниченной линиями 
x
xlny = , 0=y , [ ]ex ;1∈  вокруг оси ОХ. 

10. Найти площадь части поверхности 422 =+ yx , вырезанной 

поверхностями  29 xz −= , 0=z . 

11. Найти xM  плоской области, ограниченной линиями 
4

1
2xy −= , 

0=y , если плотность 2=p . 

12. Найти xyM  участка поверхности 2282 yxz −−= , ограниченного 

плоскостью 0=z , если плотность 
221

1
yx

p
++

= . 
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ВАРИАНТ 3 

1. Вычислить площадь фигуры, ограниченной линией 2 2 2(4 ).y x x= −  

2. Найти длину участка кривой  
42

2 xlnxy −= ,  [ ]3;1∈x . 

3. Найти массу участка кривой  tcosx 32= ,  tsiny 32= ,  0≥x , 

0≥y ,  если плотность 28yp = . 

4. Найти массу плоской пластинки, ограниченной линиями   2xy = , 

32 =+ yx , если плотность yxp += 2 . 

5. Найти площадь плоской области, ограниченной линиями ϕ= 22 sinr  
(1 лепесток),  )r(r 11 ≥= . 

6. Найти объем цилиндрического тела, ограниченного поверхностями 
12 22 ++= yxz ,  422 =+ yx , 0=z . 

7. Найти объем тела, ограниченного поверхностями 

  24 yz =− ,  224 yz =− ,  xy = ,  xy 2= . 

8. Найти массу и среднюю плотность тела, ограниченного 
поверхностями 24 yz =− ,  224 yz =− ,  xy = ,  xy 2= ,  если 
плотность yp 4= . 

9. Найти площадь поверхности, образованной вращением кривой 
xlny = , [ ]ex ;1∈   вокруг оси ОY. 

10. Найти площадь части поверхности xyx =+ 22 , вырезанной 

поверхностями  222 yxz += , 0=z . 

11. Найти xM   плоской области, ограниченной линиями yyx 222 =+ ,   

yyx 422 =+ , если плотность 3=p . 

12. Найти  xyM   участка поверхности  229 yxz −−= , отсеченного 

плоскостями 0=x ,  0=y ,  0=z , если плотность 1=p . 

  

14



ВАРИАНТ 4 

1. Вычислить площадь фигуры, ограниченной линиями xsiney x−= , 
(первая арка), 0=y . 

2. Найти длину участка кривой  xxxy
3
1−= , [ ]3;1∈x . 

3. Найти массу участка кривой  tsinx 3

3
2= , tcosy 3

3
2= , tsinz 2

2
1= , 





 π∈

2
;0t , если плотность xp 3= . 

4. Найти массу плоской пластинки, ограниченной линиями   xy = , 
6=+ yx , 0=y ,  если плотность xyp += 2 . 

5. Найти площадь плоской области, ограниченной линиями ϕ−= cosr 1 , 
2=r . 

6. Найти объем цилиндрического тела, ограниченного поверхностями 
2224 yxz −−= , 122 =+ yx , 0=z . 

7. Найти объем тела, ограниченного поверхностями 24 xz =− , 2=+ zx , 
xy =2 . 

8. Найти массу и среднюю плотность тела, ограниченного поверхностями 
24 xz =− , 2=+ zx , xy =2 , если плотность xp = . 

9. Найти объем фигуры, образованной вращением криволинейной трапеции, 
ограниченной линиями  )xln(y −= 2 , 0=x , 0=y  вокруг оси ОХ. 

10. Найти площадь части поверхности )z(zyx 04222 ≥=++ , вырезанной 

поверхностью  xyx 222 =+ . 

11. Найти yI  участка кривой xlny = , [ ]3;1∈x , если плотность 
3
2=p . 

12. Найти zI  тела, ограниченного поверхностями 221 yxz +−= , 0=z , 

если плотность 1=p . 
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ВАРИАНТ 5 

1. Вычислить площадь фигуры, ограниченной линиями )x(xy −= 2 , 
0=y . 

2. Найти длину участка кривой  
2

3 2 ϕ= cosr . 

3. Найти массу участка кривой xsiny = , [ ]π∈ ;0x , если плотность 
212 yyp −= . 

4. Найти массу плоской пластинки, ограниченной линиями 2 2 9,x y+ =  

422 =+ yx , если плотность 222 yxp += . 

5. Найти площадь плоской области, ограниченной линиями xey = , 
33 =+ yx , 3=y . 

6. Найти объем цилиндрического тела, ограниченного поверхностями 
xz 2= , 2xy = , 2=+ yx , 0=x , 0=z . 

7. Найти объем тела, ограниченного поверхностями 22 2 )y(xz −+= , 
4=z . 

8. Найти массу и среднюю плотность тела, ограниченного поверхностями 
22 2 )y(xz −+= , 4=z , если плотность 22 yxp += . 

9. Найти площадь поверхности, образованной вращением кривой 
tcosex t= , tsiney t= , ( [ ]π∈ ;0t ) вокруг оси ОХ. 

10. Найти площадь части поверхности 22 yxz += , вырезанной 

поверхностями xy = , 1=y , 0=x . 

11. Найти xM  плоской области, ограниченной линиями  24 xy = , 

0482 =+− yx , если плотность 16=p . 

12. Найти xyM  тела, ограниченного поверхностями 221 yxz −−= , 

0=z , если плотность 2=p . 
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ВАРИАНТ 6 

1. Вычислить площадь фигуры, ограниченной линиями   2

2x

xey
−

= , 0=y ,  
1=x . 

2. Найти длину участка кривой )xln(y 21−= , [ ]50;0 ,x ∈ . 

3. Найти массу участка кривой, если плотность 22zp = ,  tcosxL 2: = ; 

tsiny 2= , tez = , [ ]π∈ ;0t . 

4. Найти массу плоской пластинки, ограниченной линиями xy 42 = , 1=x , 

если плотность 23yxp += . 

5. Найти площадь плоской области, ограниченной линиями 4=r ,  
ϕ
π=r  

(гиперболическая спираль), 
4
π=ϕ , 

2
π=ϕ . 

6. Найти объем цилиндрического тела, ограниченного поверхностями 
122 22 ++= yxz , xyx 222 =+ , 0=z . 

7. Найти объем тела, ограниченного поверхностями 23yz = , 2yz = , 
32 =+ yx , xy = , 0=x . 

8. Найти массу и среднюю плотность тела, ограниченного поверхностями 
23yz = , 2yz = , 32 =+ yx , xy = , 0=x , если плотность zp 10= . 

9. Найти площадь поверхности, образованной вращением кривой  
xy −= 42 , [ ]1;4−∈x  вокруг оси ОХ. 

10. Найти площадь части поверхности 25222 =++ zyx , вырезанной 
плоскостями 2=z , 4=z . 

11. Найти yM   плоской области, ограниченной линиями  xy =2 , 
22 yyx −= , если плотность 1+= yp . 

12. Найти xyM  тела, ограниченного поверхностями x)y(y =−1 , 0=z , 

yz = , 0=x , если плотность 1=p . 

  

17



ВАРИАНТ 7 

1. Вычислить площадь фигуры, ограниченной линиями 93 2 −= yx , 0=x . 

2. Найти длину участка кривой tcosxL 3

3
2: = , tsiny 3

3
2= ,  tsinz 2

2
1= , 





 π∈

2
;0t . 

3. Найти массу участка кривой 
42

2 xlnxy −= , [ ]3;1∈x , если плотность 

yxlnp 4+= .  

4. Найти массу плоской пластинки, ограниченной линиями 4=+ yx , 

xy = , 
2
xy = ,  если плотность xp = . 

5. Найти площадь плоской области, ограниченной линиями ϕ+= 21 sinr , 

1=r , 0=ϕ , 
2
π=ϕ . 

6. Найти объем цилиндрического тела, ограниченного поверхностями 
23 2 += yz , 22xy = , 2=y , 0=x , 0=z . 

7. Найти объем тела, ограниченного поверхностями 22 yxz += , 
226 yxz −−= . 

8. Найти массу и среднюю плотность тела, ограниченного поверхностями 
22 yxz += , 226 yxz −−= , если плотность 

223
1

yx
p

++
= . 

9. Найти площадь поверхности, образованной вращением кривой xey = , 
[ ]1;0∈x  вокруг оси ОХ. 

10. Найти площадь части поверхности 2236 yxz −−= , вырезанной 

поверхностью  yyx 622 =+ . 

11. Найти xM   плоской области, ограниченной линиями  25 xy −= ,  

xy 2= , 0=y , если плотность 4=p . 

12. Найти zI  тела, ограниченного поверхностями 22 yxz += ,    1=z ,   
если 1=p . 
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ВАРИАНТ 8 
1. Вычислить площадь фигуры, ограниченной линиями               

1
2

2 +
+=

x
xy , 0=y , 0=x . 

2. Найти длину участка кривой tex 2

2
1= , tey −= , 222

t

ez = , [ ]2;0 lnt ∈ . 

3. Найти массу участка кривой xsinlny = , 



∈ ππ

3

2
;

3
x , если плотность 

yep 2= .  

4. Найти массу плоской пластинки, ограниченной линиями 24 xy −= , 

0=y , если плотность 22 23 xyp += . 

5. Найти площадь плоской области, ограниченной линиями 
x

y 2= , xy 8= , 

1=y . 
6. Найти объем цилиндрического тела, ограниченного поверхностями 

xyx 222 =+ , 24 xz −= , 0=z . 

7. Найти объем тела, ограниченного поверхностями 22 yxz += , 4=z , 
2=+ yx , 0=x , 0=y . 

8. Найти массу и среднюю плотность тела, ограниченного поверхностями 
22 yxz += , 4=z , 2=+ yx , 0=x , 0=y  если плотность yxp += . 

9. Найти объем фигуры, образованной вращением криволинейной трапеции, 
ограниченной линиями xlny = , 0=y , 1=y , 0=x , вокруг оси ОY. 

10. Найти площадь части поверхности yyx =+ 22 , вырезанной 

поверхностями 222 yxz +−= , 0=z . 

11. Найти xM  участка кривой tcosy 2= , tsinx 2= , 



 π∈

2
;0t , если 

плотность 2=p . 

Найти xyM  участка поверхности 24 yz −= , вырезанного поверхностью 

122 =+ yx ,  если плотность 1=p .  
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ВАРИАНТ 9 

1. Вычислить площадь фигуры, ограниченной линиями xe)x(y −+= 4 , 0=x , 
0=y . 

2. Найти длину участка кривой 
3

2 3 ϕ= cosr , 



 π∈ϕ

2
3;0 . 

3. Найти массу участка кривой xcoslny = , 



∈ π

3
0;x , если плотность yep = . 

4. Найти массу плоской пластинки, ограниченной линиями 422 =+ yx , 

1622 =+ yx , если плотность 
22

2
yx

p
+

= . 

5. Найти площадь плоской области, ограниченной линиями 
x

y 2= , 2 ,y x=  

1=y . 
6. Найти объем цилиндрического тела, ограниченного поверхностями 

224 yxz +−= , 0422 =−+ yyx , 0=z , ( 0≥y ). 

7. Найти объем тела, ограниченного поверхностями 22yz = , 2yz = , 
2=+ yx , xy = , 0=x . 

8. Найти массу и среднюю плотность тела, ограниченного поверхностями 
22yz = , 2yz = , 2=+ yx , xy = , 0=x , если плотность 

3
10zp = . 

9. Найти объем фигуры, образованной вращением криволинейной трапеции, 
ограниченной линиями xsinxy += , 0=y , 0=x , π=x , вокруг оси ОX. 

10. Найти площадь части цилиндрической поверхности с направляющей 

tcosx 3= , tsiny 3= , 0=z , 



 π∈

2
;0t  и образующими, 

параллельными оси OZ, вырезанной поверхностями xyz = , 0=z . 

11. Найти xM  плоской области, ограниченной линиями 24 yx −= , 

0=x , если плотность 1=p . 

12. Найти xyM  участка поверхности 21 xz −= , ограниченного поверхностями 

0=y , 0=x , 12 =+ yx , если плотность 1=p . 
 

20



ВАРИАНТ 10 

1. Вычислить площадь фигуры, ограниченной линиями xxxy 2−= , 0=y . 

2. Найти длину участка кривой xearcsiny −= , [ ]ln3;2lnx ∈ . 

3. Найти массу участка кривой tcosxL 2: = , tsiny 2= , tz 5= , [ ]0;1∈t , 

если плотность 2zp = . 

4. Найти массу плоской пластинки, ограниченной эллипсом 1
49

22

=+ yx , 

если плотность 22xp = . 

5. Найти площадь плоской области, ограниченной линиями xy = , 6=+ yx , 0=y . 

6. Найти объем цилиндрического тела, ограниченного поверхностями 
24 xz −= , yyx 222 =+ , 0=z . 

7. Найти объем тела, ограниченного поверхностями 22 yxz += , 22 2yxz += , 
xy 2= , xy = , 1=x . 

8. Найти массу и среднюю плотность тела, ограниченного поверхностями 
22 yxz += , 22 2yxz += , xy 2= , xy = , 1=x если плотность 

1+
=

x
yp . 

9. Найти объем фигуры, образованной вращением криволинейной трапеции, 

ограниченной линиями xcosy 2= , 0=y , 



 ππ−∈

2
;

2
x , вокруг оси ОX. 

10. Найти площадь части поверхности 3222 =++ zyx , вырезанной 

поверхностью zyx 222 =+ . 

11. Найти yM  участка кривой ( )12 −+= xxlny , [ ];61∈x , 12 −= xp . 

12. Найти zI  тела, ограниченного поверхностями 222 yxz +−= , 

122 =+ yx , 0=z , если плотность 1=p  
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ВАРИАНТ 11 

1. Вычислить площадь фигуры, ограниченной линиями 
ex

)exln(y
+
+= , 

0=x , 0=y . 

2. Найти длину участка кривой  

tcosxL 3

3
1: = tsiny 3

6
2= , tsinz 3

6
2= , 



 π∈

2
;0t . 

3. Найти массу участка кривой 12 += xy , [ ]0;1∈x ,если плотность xyp 2= . 

4. Найти массу плоской пластинки, ограниченной эллипсом 1
94

22

=+ yx , xp = . 

5. Найти площадь плоской области, ограниченной линиями 0=+ yx , 
x

y 4−= , 

4=y . 
6. Найти объем цилиндрического тела, ограниченного поверхностями 

216 yz −= , xyx 222 =+ , 0=z . 

7. Найти объем тела, ограниченного поверхностями 2xy = , xy =2 , 
22 yxz += , 1

2
++= yxz . 

8. Найти массу и среднюю плотность тела, ограниченного поверхностями 
216 yz −= , xyx 222 =+ , 0=z , если плотность 

y
p

+
=

4
1

. 

9. Найти площадь поверхности, образованной вращением кривой 
yy eex −+=2 , [ ]4;3 lnlnx ∈ , вокруг оси ОY. 

10. Найти площадь части поверхности 
2

22 yxz += , вырезанной 

плоскостями xy =2 , xy −= 22 , 0=x . 

11. Найти 0I  плоской области, ограниченной линиями 422 =+ yx , 

922 =+ yx , если плотность 
22

229
yx

yxp
+

−−
= . 

12. Найти xyM  тела, ограниченного поверхностями 122 ++= yxz , 2=z , 2=p . 
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ВАРИАНТ 12 

1. Вычислить площадь фигуры, ограниченной линиями 
1
3

2 +
−=

x
xy ,  

0=y , 0=x . 

2. Найти длину участка кривой txL 2: = tlny = , 2tz = , [ ]et ;1∈ . 

3. Найти массу участка кривой 
3

3xy = , [ ]0;1∈x ,если плотность yp 3= . 

4. Найти массу плоской пластинки, ограниченной линиями xey = , xey −= , 
1=x , если плотность yxp 2+= . 

5. Найти площадь плоской области, ограниченной линиями ϕ+= sinr 2 , 

ϕ= sinr , 
3
π=ϕ , π=ϕ . 

6. Найти объем цилиндрического тела, ограниченного поверхностями 
24 yz −= , 122 =+ yx , 0=z . 

7. Найти объем тела, ограниченного поверхностями 2xy = , 32 =++ zyx , 

3
2

2 =++ zyx . 

8. Найти массу и среднюю плотность тела, ограниченного поверхностями 
24 yz −= , 122 =+ yx , 0=z , если плотность 

y
p

+
=

2
1

. 

9. Найти площадь поверхности, образованной вращением кривой 

0422 =−− xylny , 



∈ e
e

y ;1 , вокруг оси ОY. 

10. Найти площадь части поверхности 222 yxz −−= , вырезанной 

поверхностью 22 yxz += . 

11. Найти yM  плоской области, ограниченной линиями 422 =+ yx , 

xyx 422 =+ , если плотность )x(p 11 ≥= . 

12. Найти xyM  тела, ограниченного поверхностями 224 yxz −−= , 3=z , если 

плотность 1=p . 

23



ВАРИАНТ 13 
1. Вычислить площадь фигуры, ограниченной линиями                        

xsinxy += , 0=y , 0=x , π=x . 

2. Найти длину участка кривой ϕ= er  (логарифмическая спираль), [ ]π∈ϕ ;0 . 

3. Найти массу участка кривой 
3

:
3ttxL −= , 2ty = , 

3

3ttz += , [ ]0;1∈t , 

если плотность 
2
3zyp += . 

4. Найти массу плоской пластинки, ограниченной линиями xy =2 , 4=x , 
если плотность yxp 2= . 

5. Найти площадь плоской области, ограниченной линиями ln(1 )y x= − , 
,y x=  1=y . 

6. Найти объем цилиндрического тела, ограниченного поверхностями 
212 yz −= , 0222 =++ yyx , 0=z . 

7. Найти объем тела, ограниченного поверхностями 2xy = , xy =2 , 
22 yxz += , 2=z . 

8. Найти массу и среднюю плотность тела, ограниченного поверхностями 
2xy = , xy =2 , 22 yxz += , 2=z , если плотность yp 2= . 

9. Найти площадь поверхности, образованной вращением кривой 223 yx = , 





∈

3
1;0x , вокруг оси ОY. 

10. Найти площадь части поверхности 6=++ zyx , вырезанной 

поверхностью 422 =+ yx . 

11. Найти xM  плоской области, ограниченной линиями 21 xy −= , 
21 xy −= , ( 0≥x ), если плотность xp 2= . 

12. Найти xyM  тела, ограниченного поверхностями 221 yxz +−= , 0=z , если 

плотность 1=p . 
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ВАРИАНТ 14 

1. Вычислить площадь фигуры, ограниченной линией 422 xxy −= . 

2. Найти длину участка кривой xcoslny 2
2
1= , 



 π∈

6
;0x . 

3. Найти массу участка кривой tcostxL 2: = , tsinty 2= , tz 2= , 

[ ]π∈ 0;t , если плотность 822 ++= yxp . 

4. Найти массу плоской пластинки, ограниченной линиями 22xy = , 4=y , 

если плотность yxp += . 

5. Найти площадь плоской области, ограниченной линиями 0222 =−+ xyx , 

122 =+ yx , 0=y , xy = . 

6. Найти объем цилиндрического тела, ограниченного поверхностями 
24 yz −= , xy = , xy 2= , 0=z . 

7. Найти объем тела, ограниченного поверхностями 22 yxz += , 
222 yxz += . 

8. Найти массу и среднюю плотность тела, ограниченного поверхностями 
22 yxz += , 222 yxz += , если плотность 

222 yx
zp

++
= . 

9. Найти объем фигуры, образованной вращением плоской области, 
ограниченной эллипсом  3694 22 =+ yx , вокруг оси ОY. 

10. Найти площадь части поверхности 922 =+ yx , вырезанной поверхностями 

12 2 += xz , 0=z . 

11. Найти yM  плоской области, ограниченной линиями xy −= 6 , xy 2= , 

0=x , если плотность xp 2= . 

12. Найти xyM  участка поверхности 229 yxz −−= , вырезанного 

поверхностью 422 =+ yx , если плотность 1=p . 
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ВАРИАНТ 15 
1. Вычислить площадь фигуры, ограниченной линиями                        

)x)(x)(x(y 121 +−−= , 0=y . 

2. Найти длину участка кривой 
4

4 ϕ= cosy , [ ]π∈ϕ ;20 . 

3. Найти массу участка кривой xlny = , [ ]2;23∈x , если плотность 
yxep 2= . 

4. Найти массу плоской пластинки, ограниченной линиями xsiny = , 

xy −= , 
2
π=x , если плотность xp 2= . 

5. Найти площадь плоской области, ограниченной линиями xy −= , 
02 =+− xy , 0=y , 2=y . 

6. Найти объем цилиндрического тела, ограниченного поверхностями 

2

22 yxz +
= , yyx =+ 22 , 0=z . 

7. Найти объем тела, ограниченного поверхностями xz −= 2 , 24 xz −= , 

0=y , xy
2
3= . 

8. Найти массу и среднюю плотность тела, ограниченного поверхностями 

2=+ zx , 42 =+ zx , 0=y , xy
2
3= , если плотность yp 8= . 

9. Найти площадь поверхности, образованной вращением кривой 2tx = , 

tty −=
3

3

, [ ]30;∈t вокруг оси ОХ. 

10. Найти площадь части поверхности xyz = , вырезанной поверхностью 

122 =+ yx , ( 0≤x ; 0≤y ). 

11. Найти xI  плоской области, ограниченной линиями xy 82 = , 2=x , если 
плотность 4=p . 

12. Найти xyM  тела, ограниченного поверхностями,  yyx =+ 22 , xz = , 

0=z , если плотность 1=p .  
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ВАРИАНТ 16 

1. Вычислить площадь фигуры, ограниченной линиями                        
xe)xx(y 22 −= , 0=y . 

2. Найти длину участка кривой 
2

2
2xy −= , 0≥y . 

3. Найти массу участка кривой tcosx 2= , tsiny = , 8⋅= tz , 0≥x , 
0≥y , если плотность xyp = . 

4. Найти массу плоской пластинки, ограниченной окружностью 
011 22 =−+− y)x( , если плотность xp 3= . 

5. Найти площадь плоской области, ограниченной линиями )xln(y 2+= , 
01 =++ yx , 2=x . 

6. Найти объем цилиндрического тела, ограниченного поверхностями 
12 += yz , 0=z , xy 2= , 6=+ yx , 0=y . 

7. Найти объем тела, ограниченного поверхностями 222 yxz += , 
2224 yxz +=− , 0≥z . 

8. Найти массу и среднюю плотность тела, ограниченного поверхностями 

0222 =−+ zyx , 4222 =++ zyx , 0≥z , если плотность 
222 yx

zp
++

= . 

9. Найти объем фигуры, образованной вращением криволинейной трапеции, 

ограниченной линиями , 
x
xlny = , 0=y , 1=x , 1ex =  вокруг оси ОХ.  

10. Найти площадь части поверхности xyx 222 =+ , вырезанной поверхностями 
224 yxz −−= , 0=z . 

11. Найти yI  участка кривой 3=xy , [ ]1;2∈x , если плотность 
3

81
y

p = .  

12. Найти yzM  участка поверхности 24 yz −= , вырезанного поверхностями, 
2xy = , 0=x , 0=z , если плотность 1=p . 
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ВАРИАНТ 17 

1. Вычислить площадь фигуры, ограниченной линиями 
3

1 3)x(y −= , 2 0,x + =  

0=y . 

2. Найти длину участка кривой xsinlny = , 



∈ ππ

3
2

;
3

x . 

3. Найти массу участка кривой tcostxL =: , tsinty = , tz = , [ ]0;2∈t , 

если плотность 
2

2
2 +

=
z

zp . 

4. Найти массу плоской пластинки, ограниченной линиями 3=+ yx , xy 2= , 
0=x , если плотность yxp += 2 . 

5. Найти площадь плоской области, ограниченной линиями ϕ= er  

(логарифмическая спираль), 1=r , 0=ϕ , 
2
π=ϕ . 

6. Найти объем цилиндрического тела, ограниченного поверхностями 
224 yxz −−= , 0222 =−+ yyx , 0=z . 

7. Найти объем тела, ограниченного поверхностями xy =2 , 243 yx −= , 

xz −= 4 , 4−=z . 

8. Найти массу и среднюю плотность тела, ограниченного поверхностями 
xy =2 , 243 yx −= , xz −= 4 , 4−=z , если плотность xp 2= . 

9. Найти площадь поверхности, образованной вращением кривой 

)x(xy 12
6
1 −= , [ ]0;12∈x  вокруг оси ОХ.  

10. Найти площадь части поверхности 122 22 ++= yxz , вырезанной 

поверхностью 
4
122 =+ yx . 

11. Найти yM  плоской области, ограниченной линиями 24 xxy −= , xy = , 
если плотность 1=p .  

12. Найти xzM  тела, ограниченного поверхностями )y(yx 044 22 ≥=+ , 0=z , 

xz −= 4 , если плотность 4=p . 
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ВАРИАНТ 18 
1. Вычислить площадь фигуры, ограниченной линиями 

x
)xln(y

−
−=

2
2 , 0=x , 

0=y . 

2. Найти длину участка кривой tsinxL 2: = , tsiny 2
2
1= , 2

32tz = , 





∈ π

2
0;t . 

3. Найти массу участка кривой 
2

4
2xy −= , [ ]0;1∈x , если плотность 

292
1

xy
p

+
= . 

4. Найти массу плоской пластинки, ограниченной линиями xsiny = , 0=y  
(первая арка), если плотность xcosp += 1 . 

5. Найти площадь плоской области, ограниченной линиями 
π
ϕ= 2r  (спираль 

Архимеда), 
ϕ
π=

8
r  (гиперболическая спираль), 0=ϕ , 

2
π=ϕ . 

6. Найти объем цилиндрического тела, ограниченного поверхностями 

123 22 ++= yxz , 0=z , xy = , 2=y , 
2
xy = . 

7. Найти объем тела, ограниченного поверхностями 9222 =++ zyx , 

2
3=z , 





 ≥

2
3z . 

8. Найти массу и среднюю плотность тела, ограниченного поверхностями 

9222 =++ zyx , 
2
3=z , 





 ≥

2
3z , если плотность zxyp 2= . 

9. Найти объем фигуры, образованной вращением криволинейной трапеции, 
ограниченной линиями xxey = , 0=y , [ ]ln20;∈x  вокруг оси ОХ.  

10. Найти площадь части поверхности 223 yxz += , вырезанной поверхностью 

yyx 622 =+ . 

11. Найти xM  кривой 21 xy −= , если плотность yp = .  

12. Найти xyM  тела, ограниченного поверхностями yz = , xy = , 4=y , 

0=z , 0=x , если плотность 1=p . 
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ВАРИАНТ 19 
 

1. Вычислить площадь фигуры, ограниченной линиями tgxy = , 0=x , 1=y . 

2. Найти длину участка кривой, ( )12 −−= xxlny , [ ]10;5∈x . 

3. Найти массу участка кривой tcosxL 3: = , tsiny 3= , tcosz 2= , 



∈ π

2
0;t , 

если плотность 23zp = . 

4. Найти массу плоской пластинки, ограниченной окружностью 422 =+ yx , 
если плотность 229 yxp −−= . 

5. Найти площадь плоской области, ограниченной линиями xey −= , xy −= 1 , 
3=x . 

6. Найти объем цилиндрического тела, ограниченного поверхностями 
yz 4= , 6=+ yx , xy 3= , 0=y , 0=z . 

7. Найти объем тела, ограниченного поверхностями 2yz = , 6=+ yz , 

yyx 222 =+ . 

8. Найти массу и среднюю плотность тела, ограниченного поверхностями 

yz 4= , 6=+ yx , xy 3= , 0=y , 0=z , если плотность 
2
zp = . 

9. Найти площадь поверхности, образованной вращением кривой tcosx 2= , 

tsiny 2= , 



∈ π

2
0;t  вокруг оси ОХ.  

10. Найти площадь части поверхности 222 yxz += , вырезанной плоскостью 
4=z . 

11. Найти yM  участка кривой 
2

2xy = , [ ]0;2∈x если плотность 2=p .  

12. Найти xyM  тела, ограниченного поверхностями 422 ++= yxz , 0=z , 

222 =+ yx , если плотность 1=p . 
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ВАРИАНТ 20 

1. Вычислить площадь фигуры, ограниченной линиями 
23

3
)x(

)xln(y
−

−= , 0=x , 0=y . 

2. Найти длину кривой ( )ϕ+= sinr 12 . 

3. Найти массу участка кривой 212
x

ey += , [ ]0;2ln2∈x , если плотность yp = . 

4. Найти массу плоской пластинки, ограниченной линиями 2xy = , 22 xy −= , 
если плотность yxp += 2 . 

5. Найти площадь плоской области, ограниченной линиями 2−= xy , xy =3 , 
0=y . 

6. Найти объем цилиндрического тела, ограниченного поверхностями 
422 −+= yxz , 0=z . 

7. Найти объем тела, ограниченного поверхностями yz =2 , yz 42 = , 
xy = , 2=+ yx , 0=x . 

8. Найти массу и среднюю плотность тела, ограниченного поверхностями 
yz =2 , yz 42 = , xy = , 2=+ yx , 0=x , если плотность zp 2= . 

9. Найти площадь поверхности, образованной вращением кривой tcosx 3

3
2= , 

tsiny 3

3
2= , 



∈ π

2
0;t  вокруг оси ОY. 

10. Найти площадь части поверхности )z(yxz 03 222 ≥+= , вырезанной 

поверхностью yyx 422 =+ . 

11. Найти xM  участка кривой 
2
xcosy = , [ ]π∈ 0;x если плотность 

2
xsinp = .  

12. Найти xyM  тела, ограниченного поверхностями 21 xy −= , yz = , 

0=z , если плотность 3=p . 
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ВАРИАНТ 21 

1. Вычислить площадь фигуры, ограниченной линиями xe)x(y 2−= , 0=x , 0=y . 

2. Найти длину участка кривой 42 += xy , 0≤x . 

3. Найти массу участка кривой texL 2

2
1: = tey −= , [ ]0;1∈t , если 

плотность yxp 412= . 

4. Найти массу плоской пластинки, ограниченной линиями 0=x , 422 =+ yx , 

)y,x(xyx 00222 ≥≥=+ , если плотность 224 yxp +−= . 

5. Найти площадь плоской области, ограниченной линиями 
x

y 2−= , xy −= 1 , 

12 =x . 

6. Найти объем цилиндрического тела, ограниченного поверхностями 
1=+ zy , 2xy = , xy = , 0=z . 

7. Найти объем тела, ограниченного поверхностями zyx −=+ 422 , 
222 4 zyx −=+ . 

8. Найти массу и среднюю плотность тела, ограниченного поверхностями 
zyx −=+ 422 , 222 4 zyx −=+ , если плотность zp 2= . 

9. Найти объем фигуры, образованной вращением криволинейной трапеции, 

ограниченной линиями tsinx 4= , tcosy 2= , 



∈ π

2
0;t , 0=x , 0=y  вокруг 

оси ОХ. 

10. Найти площадь части поверхности 21 xz −= , вырезанной плоскостями 
xy = , 1=+ yx , 0=x . 

11. Найти yM  участка кривой xlny = , [ ]31;∈x если плотность xp 3= .  

12. Найти xyM  тела, ограниченного поверхностями 2xyz −= , 2=+ yx , 

0=z , если плотность 6=p . 
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ВАРИАНТ 22 

1. Вычислить площадь фигуры, ограниченной линиями xsinxy = , 0=y , [ ]π∈ 0;x  . 

2. Найти длину участка кривой texL =: , tey −= , tz 2= , [ ]20; lnt ∈  . 

3. Найти массу участка кривой, 
2

2xy =  [ ]20;∈x , если плотность xp 2= . 

4. Найти массу плоской пластинки, ограниченной эллипсом  1
925

22

=+ yx , если 

плотность yp = . 

5. Найти площадь плоской области, ограниченной линиями 
1

1
+

=
x

y , 

843 =− yx , 0=x . 

6. Найти объем цилиндрического тела, ограниченного поверхностями 

122 ++= yxz , 122 =+ yx , 0=z . 

7. Найти объем тела, ограниченного поверхностями 2xz = , 22xz = , 
32 =+ yx , xy =2 . 

8. Найти массу и среднюю плотность тела, ограниченного поверхностями 

122 ++= yxz , 122 =+ yx , 0=z , если плотность zp 2= . 

9. Найти объем фигуры, образованной вращением криволинейной трапеции, 

ограниченной линиями 3 2xy = ,  0=x , 1=y   вокруг оси ОY.  

10. Найти площадь части поверхности yyx 222 =+ , вырезанной поверхностями, 

122 ++= yxz , 0=z . 

11. Найти yM  участка кривой tsinx 2= , tcosy 2= , 



∈ π

4
0;t если плотность 

2=p .  

12. Найти xyM  участка поверхности 12 −= yz , вырезанного поверхностями, 

xy −= 42 , 0=x , если плотность 1=p . 
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ВАРИАНТ 23 

1. Вычислить площадь фигуры, ограниченной эллипсом 3694 22 =+ yx . 

2. Найти длину участка кривой 
2

2 xsinlny = , 



∈ π

π
;

3
2x . 

3. Найти массу участка кривой tcosxL 3: = , tsiny 3= , tez −= , [ ]π∈ 0;t , 

если плотность 
222

1
zyx

p
++

= . 

4. Найти массу плоской пластинки, ограниченной линиями 21 xy −= , 0=y , 
если плотность xp 3= . 

5. Найти площадь плоской области, ограниченной линиями ϕ= 222 cosr , 
ϕ= 242 cosr . 

6. Найти объем цилиндрического тела, ограниченного поверхностями 
22 228 yxz −−= , yyx 222 =+ , 0=z . 

7. Найти объем тела, ограниченного поверхностями 2yz = , 22yz = , 

32 =+ yx , 2xy = . 

8. Найти массу и среднюю плотность тела, ограниченного поверхностями 
22 228 yxz −−= , yyx 222 =+ , 0=z , если плотность xp = . 

9. Найти объем фигуры, образованной вращением криволинейной трапеции, 
ограниченной линиями 3 1+= xy , 0=x , 0=y , вокруг оси ОY.  

10. Найти площадь части поверхности 24 yz −= , вырезанной плоскостями, 

xy = , xy 2= , 1=y . 

11. Найти xI  участка кривой, 
x

y 2= , [ ]42;∈x , если плотность 44 xp += . 

12. Найти xyM  тела, ограниченного поверхностями 22 yxz += , 

222 yxz +−= , если плотность 4=p . 
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ВАРИАНТ 24 

1. Вычислить площадь фигуры, ограниченной линиями xln)x(y 2−= , 0=y . 

2. Найти длину участка кривой tcosxL 2: = , tsiny 2= , chtz 2= , [ ]10;∈t . 

3. Найти массу кривой 24 xy −= , если плотность yp 2= . 

4. Найти массу плоской пластинки, ограниченной линиями )x(xy −= 6 , 0=y , 
если плотность xyp = . 

5. Найти площадь плоской области, ограниченной линиями 0222 =++ xyx , 

422 =+ yx , 0=x , xy −= . 

6. Найти объем цилиндрического тела, ограниченного поверхностями 
2xy = , xy = , 2=++ zyx , 0=z . 

7. Найти объем тела, ограниченного поверхностями )z(yx −=+ 4922 , 

)z(yx −=+ 9422 .  

8. Найти массу и среднюю плотность тела, ограниченного поверхностями 

)z(yx −=+ 4922 , )z(yx −=+ 9422 , если плотность 
226

1
yx

p
++

= . 

9. Найти объем фигуры, образованной вращением криволинейной трапеции, 
ограниченной линиями xy −= 2 , 0=x , 0=y , вокруг оси ОХ.  

10. Найти площадь части цилиндрической поверхности с направляющей 
tcosx 32= , tsiny 32= , 0=z , вырезанной поверхностями, yz −= 2 , 

)x,y(z 000 ≥≥= . 

11. Найти xM  участка кривой, xey += 1 , [ ]30; lnx ∈ , если плотность 1=p . 

12. Найти xyM  участка поверхности 221 yxz +−= , вырезанного 

плоскостью 0=z , если плотность 2=p . 
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ВАРИАНТ 25 

1. Вычислить площадь фигуры, ограниченной линиями yyx 42 += , 
0=x . 

2. Найти длину участка кривой tsintxL −=: , tcosy −= 1 , 
2

4 tsinz = , 

[ ]π∈ 20;t . 

3. Найти массу кривой chxy = , [ ]10;∈x , если плотность 
y

xp
2

1+= . 

4. Найти массу плоской пластинки, ограниченной линиями 24 xy −= , 0=y , 
если плотность yp = . 

5. Найти площадь плоской области, ограниченной линиями 2=r , cos2 ,r = φ

0=ϕ , 
4
π=ϕ . 

6. Найти объем цилиндрического тела, ограниченного поверхностями 
2xy = , 32 =+ yx , 1+= yz , 0=z . 

7. Найти объем тела, ограниченного поверхностями 223 yxz += , 
2210 yxz −−= .  

8. Найти массу и среднюю плотность тела, ограниченного поверхностями 
223 yxz += , 2210 yxz −−= , если плотность 

5
1

22 ++
=

yx
p . 

9. Найти объем фигуры, образованной вращением криволинейной трапеции, 
ограниченной линиями xexy −⋅+= 1 , 0=x , 0=y , вокруг оси ОХ.  

10. Найти площадь части поверхности 21 xy −= , )y,x( 00 ≥≥ , вырезанной 
плоскостями xz 2= , 0=z . 

11. Найти 0I  плоской области, ограниченной линиями yyx 222 =+ , 

xy ⋅= 3 , xy ⋅−= 3 , если плотность 1=p . 

12. Найти xyM  участка поверхности 122 ++= yxz , вырезанного 

поверхностью 122 =+ yx , если плотность 4=p . 
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ВАРИАНТ 26 

1. Вычислить площадь фигуры, ограниченной эллипсом tcosx 2= , 
tsiny 3= , [ ]π∈ 20;t . 

2. Найти длину участка кривой 312 )x(y −= , 



∈

3
1

11;x . 

3. Найти массу участка кривой xey = , [ ]10;∈x , если плотность 22yp = . 

4. Найти массу плоской пластинки, ограниченной линиями xy −= 82 , xy =2 , 
если плотность )y(xp 2+= . 

5. Найти площадь плоской области, ограниченной линиями yyx 422 =+ , 

122 =+ yx , xy = , xy −= . 

6. Найти объем цилиндрического тела, ограниченного поверхностями 
24 xy −= , 82 =+ yz , 0=y , 0=z . 

7. Найти объем тела, ограниченного поверхностями 9222 =++ zyx , 

3

22 yxz += .  

8. Найти массу и среднюю плотность тела, ограниченного поверхностями 

9222 =++ zyx , 
3

22 yxz += , если плотность 
22233

6
yx

zp
++

= . 

9. Найти площадь поверхности, образованной вращением кривой tcosx −= 1 , 
tsinty −= , [ ]π∈ 0;t , вокруг оси ОY.  

10. Найти площадь части поверхности 122 =+ yx , вырезанной поверхностями 
225 yxz += , 0=z . 

11. Найти yM  плоской области, ограниченной линиями 122 =− yx , 5=x , 
если плотность 2=p . 

12. Найти xyM  тела, ограниченного поверхностями 3=xy , 4=++ zyx , 

0=z , если плотность 6=p . 
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ВАРИАНТ 27 

1. Вычислить площадь фигуры, ограниченной линиями 
3
2

−
+=

x
xy , 0=x , 0=y . 

2. Найти длину участка кривой tcosxL += 1: , tsiny = , tz ⋅= 3 , 
[ ]π∈ 0;t . 

3. Найти массу участка кривой 1+= − xey , [ ]20;∈x , если плотность yp 2= . 

4. Найти массу плоской пластинки, ограниченной линиями x)x(y −= 2 , xy = , 
если плотность )xy(xp += . 

5. Найти площадь плоской области, ограниченной линиями xlny = , 

)x(y 1
3
1 −= , 1=y , )y( 1≤ . 

6. Найти объем цилиндрического тела, ограниченного поверхностями 
922 =+ yx , 216 xz −= , 0=z . 

7. Найти объем тела, ограниченного поверхностями 28 yz =− , 2yz = , 
2xy = .  

8. Найти массу и среднюю плотность тела, ограниченного поверхностями 

922 =+ yx , 216 xz −= , 0=z , если плотность 
x

p
+

=
4

1
. 

9. Найти объем фигуры, образованной вращением криволинейной трапеции, 
ограниченной линиями xy = , 4=y , 0=x , вокруг оси ОY.  

10. Найти площадь части поверхности 4222 =++ zyx , вырезанной 

поверхностью zyx 322 =+ . 

11. Найти yM  участка кривой 
2

2
2xy −= , 0≥y , если плотность 1=p . 

12. Найти xyM  тела, ограниченного поверхностями 222 yxz += , 

yyx 222 =+ , 0=z , если плотность 1=p . 
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ВАРИАНТ 28 

1. Вычислить площадь фигуры, ограниченной линиями tsinx 22= , tsiny 2= , 

0=x , 



∈ π

2
0;t . 

2. Найти длину участка кривой 3 213 )x(y += , [ ]70;∈x . 

3. Найти массу участка кривой )xln(y += 1 , [ ]20;∈x , если плотность yep 2= . 

4. Найти массу плоской пластинки, ограниченной линиями x)x(y −= 4 , 2xy = , 
если плотность )xy(p += 2 . 

5. Найти площадь плоской области, ограниченной линиями xcosy = , 

xy 21−= , 
2
π=x . 

6. Найти объем цилиндрического тела, ограниченного поверхностями 
229 yxz −−= , xyx 322 =+ , 0=z . 

7. Найти объем тела, ограниченного поверхностями xyz = , 9=z , 6=+ yx , 
0=x , 0=y . 

8. Найти массу и среднюю плотность тела, ограниченного поверхностями  
xyz = , 9=z , 6=+ yx , 0=x , 0=y , если плотность zp = . 

9. Найти объем фигуры, образованной вращением криволинейной трапеции, 
ограниченной линиями 14 22 =− xy , 5=y , 0=x , вокруг оси ОY.  

10. Найти площадь части цилиндрической поверхности с направляющей 

tcosx 2= , tsiny 2= , 0=z , 



∈ π

2
0;t  и образующими, параллельными оси 

OZ, вырезанной поверхностями xz = , 0=z . 

11. Найти 0I  участка кривой tcosex t= , tsiney t= , [ ]π∈ 0;t , если 1=p . 

12. Найти xyM  тела, ограниченного поверхностями 21 xz += , 122 =+ yx , 

0=z , если плотность 6=p . 
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ВАРИАНТ 29 
1. Вычислить площадь фигуры, ограниченной кардиоидой  





−=
−=

tsintsiny
tcostcosx

22
22

, 




 π≤≤

2
0 t  и осями 0=x , 0=y . 

2. Найти длину участка кривой 3
2

1 xy −= , 



∈ 1;

4
1x . 

3. Найти массу участка кривой )xln(y 12 −= , [ ]63;∈x , если плотность yep = . 

4. Найти массу плоской пластинки, ограниченной линиями xyx 222 =+ , 

xyx =+ 22 , если плотность xp 3= . 

5. Найти площадь плоской области, ограниченной линиями xey 2= , xy 21−= , 
1=x . 

6. Найти объем цилиндрического тела, ограниченного поверхностями 
13 2 += xz , xy = , xy −= 2 , 0=y , 0=z . 

7. Найти объем тела, ограниченного поверхностями 222 yxz +=− , 
22 22 yxz += . 

8. Найти массу и среднюю плотность тела, ограниченного поверхностями  
222 yxz +=− , 22 22 yxz += если плотность 

222

1

yx
p

++
= . 

9. Найти площадь поверхности, образованной вращением кривой tsinx 2= , 

tsiny 2
4
1= , 



∈ π

2
0;t , вокруг оси ОХ.  

10. Найти площадь части поверхности 2yz = , вырезанной поверхностями 

xy 2= , 2=y , 0=x . 

11. Найти 0I  участка кривой ϕ= er 2 , [ ]π∈ϕ 0; , если плотность 1=p . 

12. Найти yzM  тела, ограниченного поверхностями xy = , yz −= 4 , 0=z , 

0=x , если плотность 6=p . 
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ВАРИАНТ 30 

1. Вычислить площадь фигуры, ограниченной линиями 2 2( 2) 1 ,x y+ = +  
0=x . 

2. Найти длину участка кривой )xln(y 12 −= , [ ]52;∈x . 

3. Найти массу участка кривой texL =: , tey −= , tz ⋅= 2 , [ ]20;∈t , если 

плотность xyzp 2= . 

4. Найти массу плоской пластинки, ограниченной линиями 29 xy −= , 
0=y , если плотность 22 3yxp += . 

5. Найти площадь плоской области, ограниченной линиями 322 −−= xxy , 
124 −= xy , 0=x . 

6. Найти объем цилиндрического тела, ограниченного поверхностями 

yx = , yx 4= , 2=+ zy , 0=z . 

7. Найти объем тела, ограниченного поверхностями 122 −+= yxz , 
221 yxz +−= . 

8. Найти массу и среднюю плотность тела, ограниченного поверхностями  

122 −+= yxz , 221 yxz +−= , если плотность 
2

1
22 ++

=
yx

p . 

9. Найти объем фигуры, образованной вращением криволинейной трапеции, 
ограниченной линиями xsiny 22= , [ ]π∈ 0;x , 0=y  вокруг оси ОХ.  

10. Найти площадь части поверхности 216 xz −= , вырезанной плоскостями 
xy = , xy 2= , 3=x . 

11. Найти xM  участка кривой ϕ+= cosr 1 , [ ]π∈ϕ 0; , если плотность 1=p . 

12. Найти zI  тела, ограниченного поверхностями yyx =+ 22 , xz = , 
)z(z 00 ≥= , если плотность 1=p . 
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